Proposition

Soit (Py, Pa, ..., P;) une famille finie de polynomes non-nuls de K[X] dont les degrés sont 2 & 2 distincts.

Alors la famille (P, Py, ..., P,,) est libre.

— preuve : quitte & renuméroter les polynémes, on peut supposer que 0 < deg(Py) < deg(P;) < ... < deg(P,,).
Raisonnons maintenant par ’absurde : on suppose que la famille (Py, P, ..., P,) est liée.

Donc il existe n scalaires A1, ...,A, non tous nuls tels que \y Py + Ao Py + ... + A\, P, = 0 (%).

Comme les \; sont non tous nuls, on peut considérer I’entier m > 1 maximal tel que \,, # 0.

Alors (%) devient : APy + Ao Ps + ... + Ay P, = 0 d’ott (comme A, #0), P, = j\:‘ql P +...+ _’\;\”*1 -

D’apres les formules sur les degrés : deg(P,,) < max(deg(P1), ...,deg(Pn—1)) < deg(P,,) contradiction.
Conclure.



