Devoir a la maison 1 a rendre au plus tard le lundi 14 septembre 2020

Exercice 1 :
1. Résoudre I’équation vz +1 -3z —1=0.

2. Résoudre l'inéquation |22 — 3z| < 2 — 2.

Exercice 2 :

Pour tout entier n € N*, on consideére I’équation z" 4+ — 1 = 0 d’inconnue = € Rt

et on pose f la fonction définie par f(x) = Inlgll(;)z ).

1. (a) Déterminer l’ensemble de définition de f, noté D.

=

Déterminer le signe de f.

Déterminer la limite de f a droite en 0 et a gauche en 1.

—~
Q. o

—zlnz—(1—2z)In(l1—x)
z(l—z)(Inz)? '

Justifier que f est dérivable sur D et montrer que pour tout z € D, f'(z) =

Montrer que pour tout ¢ €]0,1[, tInt < 0.

—~
@

En déduire le signe de f’ puis dresser le tableau de variations complet de f.

Dessiner 'allure de la courbe de f dans un repére orthonormé.

o

Résoudre I’équation (E,) pour n =1 et n = 2.

e
N N/~
o

Soit n > 1. A Taide d’une étude de fonction, montrer qu’il existe une unique solution z, € [0,+oc[ &
Péquation (E,,).

Vérifier que 0 < z,, < 1.

Moutrer alors que f(x,) = n.

** En déduire que x, < Tpy1.

En déduire la convergence de la suite (x,,)nen--

Devoir a la maison 1 a rendre au plus tard le lundi 14 septembre 2020

Exercice 1 :
1. Résoudre I’équation vz +1—3z —1=0.

2. Résoudre I'inéquation |22 — 3z| < x — 2.

Exercice 2 :

Pour tout entier n € N*, on considére ’équation 2" + z — 1 = 0 d’inconnue x € RT

et on pose f la fonction définie par f(x) = Inlgll(;;” ).

1. (a) Déterminer l’ensemble de définition de f, noté D.

=

Déterminer le signe de f.

Déterminer la limite de f a droite en 0 et & gauche en 1.

—~
Q. o

—zlnz—(1—z)In(l—x)

Justifier que f est dérivable sur D et montrer que pour tout z € D, f'(z) = T a)?

Montrer que pour tout ¢ €]0,1[, tInt < 0.

—~
@

En déduire le signe de f’ puis dresser le tableau de variations complet de f.

Dessiner 'allure de la courbe de f dans un repére orthonormé.

o

Résoudre I’équation (E,) pour n=1et n = 2.

N
N N/
o

Soit n > 1. A Taide d’une étude de fonction, montrer qu’il existe une unique solution z, € [0,+oc[ &
Péquation (E,,).

Vérifier que 0 < z,, < 1.

Moutrer alors que f(x,) = n.

** En déduire que x, < Tpy1.

En déduire la convergence de la suite (x,,)nen--



